Formulaire de logique

1 Notations

On noteici :

« = l'opérateur logique «non»;

« V l'opérateur logique « ou » (inclusif) ;

+ A lopérateur logique « et »;

« = l'opérateur logique «implique »;

« © lopérateur logique « est équivalent a » (C’est-a-dire égalité des formules logiques) ;
o Tlavaleur«vrai»;

« 1 lavaleur «faux».

(D’autres conventions de notations existent!)
Les tables de vérité correspondantes sont :

A|BJAVB A|B|AAB A|B|A=B A|B|AeB
Al -A T T T T T T T T T T T T
T1 L T L T T L 1 T L 1 T L 1
L1 T LT T LT 1 LT T LT 1

L L L 1L L 1L T 1L T

En l'absence de parentheses, — est plus prioritaire que V et A, qui sont eux-méme plus prioritaires que
= et ©. Par exemple,
-AVB=CAD
signifie
(FA)VB)= (CAD).

2 Formulaire

Dans ce qui suit, les lettres A, B, C... désignent des variables qui peuvent prendre les valeurs vrai (T)
ou faux (L), ou étre remplacées par des formules logiques.

Les formules suivantes sont des tautologies. Autrement dit, elles sont toujours vraies, quelles que
soient les valeurs des variables, pour des raisons venant seulement de la définition des opérateurs
logiques qui les constituent.



-
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principe du tiersexclu : A v —=A

involutivitétde—:==A o A

associativittdeV:AV(BVC) s (AVvB)vC

commutativitt deV:AVBS BV A

idempotencedeV:AVA S A

associativitt deA:AAN(BAC) & (AAB)AC

commutativittde A:AAB& BAA

idempotencede A:ANA S A

distributivité de Vv parrapportaA: AV (BAC) © (AVB)A(AV Q)
distributivité de A parrapportaV:AA(BVC) © (AAB)V(AAQ)
loi d’absorption: AV (AAB) & A

loi d’absorption: AA(AVB) & A

élément neutrepourvV:Av 1 o A

élément neutrepour A:AAT © A

élément absorbantpourVv : AV T

élément absorbant pour A : =(A A 1)

loi de De Morgan : =(AV B) & -AA-B

loi de De Morgan : =(A A B) & -AV —-B

régle du consensus : (AAB)V(=AAC)V(BAC) e (AAB)V(-mAAC)
A=A

A A

AeT)e A

Ae 1)e -A

symétriede s : (A & B) © (B A)

régle d’inférence : AA (A= B) = B

principe de contraposition : (A = B) & (=B = —-A)

-(A = B) & (AA-B)

double implication : (A= B)A (B = A) & (A © B)

démonstration par l'absurde : (A= 1) & A
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